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Se cumple que

n = [1 . 6—2m'k/n]
k=1

Demostracion. —
Sea Plz)=1+z+ 27w es 2 sabemos (ejercicio 9) que si z, es una raiz n —esima de la unidad distinta de 1
entonces P(z;) = 0. Esto me esta diciendo que cada z = e_QMk? "conk=1,..,n—-1 esraiz del polinomio, por lo que:

n—1 '

P(z)=1+z+z2+---+zn_: [Z_e‘QMk/"]
k=1

con lo que evaluando en z =1, se tendra

P1)=1+1+1%+--+1"L [1_6—2“’”‘“/”]




Problema 10

Sea n > 2, entonces:

" o= sin (Z£)
2Tl— k:1 n
Demostracion. —
n—1 n—1 n—1 ' P
Tenemos que Hsin(n—k) = HIm[COS(n—k) + isin(ZE)]= Im[em;ﬁ/ "] pero recordemos que Im(z) = 57
n n n [
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Problema 10

Sea n > 2, entonces:
n—1

sin (Z£)
n

k=1

n

2n—1 -

continuacion...

= (L) n- I | e™ /n Pero como e° -e¥ = ez+w, entonces:
k=1

21
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Problema 11

Calcule j| . Vz? —1dz, con la raiz tomada en la rama (0,27).
2|1

Solucién. —
Veamos el dominio de analiticidad de f(z) = V2% -1

2
Tenemos que f(z) =Vz? -1 = e2'°8(Z 1) "entonces sabemos que el dominio de analiticidad de f sera

C- {ze@ 2z —163} {ze(C:zQ—l:teOi,tZO} =C—{ze@:zz—1=t, tZO}zC—{zeC:zzzt, tZl}
=,

Sea z € C tal que z > 1 :>z2=t-ei0:>z:i\/¥

" C—{ze@:zz—leBO}:C—{xeR:‘x‘Zl}=U

Entonces si considero a f : D(%,O) — U — C, es analitica y y(t) = %eit con t € [0,2n]

esta contenida una curva cerrada, C Len @, pues ‘y(t)‘ < % vt

r . por el teorema de cauchy como D(%,O) es simplemente conexo
N
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