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1. — Considera las siguientes funciones:
m/:R —> R dadapor f(z)=2+ min{‘x‘,‘x - 1Hx - 2‘}
mh:R — R dadapor h(z) =4+ min”:ﬂ+1‘,‘x —1‘}.

mg:R —> R dadapor g(z)z‘x+\/§‘.

Demuestra que esas 3 funciones son admisibles sobre (R, de), y calcula las distanciasdefag,gah,yf
ah.

Demostracion: Demostrare que las funciones son admisibles

En general, consideremos la funcién L(z)= N + min {‘x + al‘ ,‘x + a2‘,...,‘$ + ak‘} donde

a0, €R y N Zé‘ai —a].‘ Vi,j. PD: ‘L(x)—L(y)‘ < ‘x—y‘ < L(z) + L(y)

1) Sean z,y € R y supongamos que L(z)= N + ‘x +a;ly L(y) =N + ‘y + aj‘ para algunas

1<4,j <k, entonces
L(z) - L(y) = ‘x—ai‘ —‘y—aj‘

pero como
‘x — ai‘ = min {‘x + al‘ ,‘x + aQ‘,...,‘x + ak‘} :>‘a: + ai‘ < ‘x + aj‘
de esta manera
L)~ L) <|o-a | [y —a;| <|@=a))~(r-a;)] = |z~
Anilogamente podemos hacer lo mismo para L(y) — L(x) obteniendo que

ey < L@) - L) <|e-y| < |L@)-Ly)|<|r-y



Y como esto es para cualesquiera 4, queda demostrado para cualesquiera valores de los

minimos.

2) Por otro lado, tenemos que

‘x—y‘=‘(I+ai)—ai+aj+(—aj—y)‘s‘z—i—ai‘-i-‘—ai+aj‘+‘—aj—y‘

Jorag+

a.—a.|l+ +a.
i ]‘ ‘y ]‘

1
pero como N > E‘ai - aj‘ = 2N 2> ‘ai - aj‘ y entonces

‘x—y‘z‘x+ai‘+ ai—aj‘+‘y+aj‘S2N+‘x+ai‘+‘y+aj‘:L(x)+L(y)

Y como esto es para cualesquiera 4,j queda demostrado para cualesquiera valores de los

minimos.
o por 1)y 2) la funcién L(z) es admisible.
De esta manera:

1 1 1
e Se tiene que para f(z), 2> 5‘0 - 1‘, 2> 5‘0 - 2‘ y 22> 5‘—1 - 2‘ por lo que es admisible.

1
e Se tiene que para g¢(z), 4> 5‘1 - 1‘ por lo que es admisible.

Y para g(z) simplemente se tiene que g¢(z)— g(y) = ‘x + \/5‘ - ‘y + \/5‘ < ‘x - y‘ con lo que de

(@+32)+ (2 )

manera analoga ‘g(a:) - g(y)‘ < ‘x - y‘ y por otro lado ‘z - y‘ =

<

T+ \/5‘ + ‘y + \/5‘ = g(z) + g(y) y por tanto es admisible



